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LỜI CAM ĐOAN

Tôi xin cam đoan đây là công trình nghiên cứu của riêng tôi, các số liệu và

kết quả nghiên cứu ghi trong luận văn là trung thực, được các đồng tác giả cho

phép sử dụng và chưa từng được công bố trong bất kỳ một công trình nào khác.

Nguyễn Đắc Nhân
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LỜI CẢM ƠN

Lời đầu tiên của luận văn này, tôi xin bày tỏ lòng biết ơn chân thành và sâu

sắc của mình tới PGS. TS Đoàn Thế Hiếu, người đã tận tình giúp đỡ và chỉ bảo

tôi trong suốt quá trình hoàn thành luận văn tốt nghiệp.

Nhân dịp này, tôi xin được bày tỏ lòng biết ơn chân thành tới các thầy cô

giáo đã tham gia giảng dạy khóa cao học K24, những người đã giúp tôi trang bị

những kiến thức cần thiết trong những năm học vừa qua.

Tôi cũng xin gửi lời cảm ơn chân thành đến Ban Giám Hiệu, Phòng Đào tạo

sau đại học và Khoa Toán, Đại học Sư phạm Huế đã tạo điều kiện thuận lợi cho

tôi trong quá trình học tập và thực hiện luận văn của mình.

Sau cùng, tôi xin được gửi lời cảm ơn đến người thân, bạn bè, đặc biệt là các

anh chị trong lớp Cao học Hình học và Tôpô khóa K24 đã nhiệt tình giúp đỡ

tôi trong suốt thời gian thực hiện luận văn cũng như trong quá trình học tập.

Nguyễn Đắc Nhân
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MỞ ĐẦU

Hình học vi phân là một nhánh của toán học sử dụng các công cụ và phương

pháp của phép tính vi tích phân, kết hợp với đại số tuyến tính và đại số đa tuyến

tính để nghiên cứu các vấn đề của hình học. Một trong số những vấn đề được

chú trọng nghiên cứu của hình học vi phân là hàm điều hòa trên không gian Rn

cũng như trên đa tạp Riemann. Một hàm ϕ được gọi là điều hòa nếu toán tử

Laplace của nó bằng 0. Đặc biệt, một hàm điều hòa bị chặn hay một hàm điều

hòa dương trên Rn thì nó phải là một hàm hằng, đó chính là nội dung của định

lý Liouville cho hàm điều hòa bị chặn, hàm điều hòa dương.

Một mảng khác của hình học vi phân hiện đang được quan tâm nghiên cứu

là không gian với mật độ, một trường hợp riêng của không gian metric - độ đo.

Trên không gian với mật độ, tồn tại một hàm dương (gọi là hàm mật độ) đóng

vai trò trọng số trong đánh giá thể tích k-chiều. Các hàm điều hòa trong không

gian với mật độ e−f , gọi tắt là hàm f -điều hòa, là hàm ϕ với ∆fϕ = 0, trong đó

∆f là toán tử Laplace với mật độ.

Với mong muốn tìm hiểu vấn đề này, được sự hướng dẫn của PGS. TS Đoàn

Thế Hiếu, tôi đã chọn đề tài "Định lý Liouville cho hàm f-điều hòa" làm

đề tài nghiên cứu của luận văn thạc sĩ. Ngoài phần mở đầu và kết luận, nội dung

luận văn được trình bày theo hai chương:

• Chương 1: Hàm điều hòa. Chương này trình bày theo hai phần: Phần

thứ nhất trình bày về hàm điều hòa trên Rn, định lý Liouville cho hàm điều

hòa bị chặn, định lý Liouville cho hàm điều hòa dương và một số áp dụng.

Phần thứ hai giới thiệu về hàm điều hòa trên đa tạp Riemann và kết quả

của định lý Liouville cho hàm điều hòa dương trên đa tạp Riemann.

• Chương 2: Hàm f-điều hòa. Chương này cũng được chia làm hai phần:

Phần thứ nhất trình bày về hàm f -điều hòa trên (Rn, e−f ). Phần thứ hai

trình bày chi tiết chứng minh định lý kiểu Liouville cho hàm f -điều hòa bị

chặn và định lý kiểu Liouville cho hàm f -điều hòa dương trên (Mn, e−f ).

Tuy đã cố gắng nhiều, nhưng do hạn chế về mặt thời gian và năng lực bản

thân, luận văn này không tránh khỏi những sai sót. Tôi rất mong nhận được

những ý kiến đóng góp của quý Thầy Cô và các bạn để luận văn được hoàn

thiện hơn.
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