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LỜI CAM ĐOAN

Tôi xin cam đoan đây là công trình nghiên cứu của riêng tôi. Các số liệu, kết

quả nêu trong luận văn là trung thực, được sự đồng ý sử dụng của các đồng tác

giả và chưa từng được ai công bố trong bất kỳ công trình nào khác.

Tác giả luận văn

Đinh Văn Phúc
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LỜI CẢM ƠN

Luận văn này được hoành thành không chỉ là kết quả của sự cố gắng,

nổ lực của bản thân mà trước hết là nhờ sự giúp đỡ và hướng dẫn tận tình, chu

đáo của thầy giáo PGS.TS. Nguyễn Hoàng. Em xin bày tỏ lòng biết ơn chân

thành và sâu sắc đến thầy.

Em xin chân thành cảm ơn quý thầy cô đã hết lòng dạy dỗ, giúp đỡ em

trong suốt những năm qua.

Em xin gửi đến gia đình, những người thân yêu và những người bạn của

em lời biết ơn chân thành sâu lắng, những người luôn sát cánh bên em, động

viên và tạo mọi điều kiện cho em được học tập cũng như trong suốt quá trình

hoàn thành luận văn này.

Huế, tháng 09 năm 2015

Học viên

Đinh Văn Phúc
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LỜI NÓI ĐẦU

Trong thế kỉ 17, nhà toán học nổi tiếng người Pháp Pierre de Fermat đã

đưa ra trong cuốn sách Treatise on Maxima and Minima bài toán như sau: Cho

trước ba điểm trong mặt phẳng. Hãy tìm điểm thứ 4 sao cho tổng khoảng cách

từ điểm này tới ba điểm cho trước nhỏ nhất có thể. Bài toán được giải bởi nhà

toán học người Ý Evangelista Torricelli (1608-1647) và được gọi là bài toán

Fermat-Torricelli. Sau nhiều thế kỉ, bài toán của Fermat lại được phát hiện lại

trong một khía cạnh mới bởi nhiều nhà toán học khác. Người ta tổng quát bài

toán Fermat như sau: Cho trước một tập hợp hữu hạn gồm n điểm trong mặt

phẳng. Hãy tìm một điểm sao cho tổng khoảng cách từ điểm này tới các điểm

cho trước nhỏ nhất có thể. Vào thế kỉ 19 Jacob Steiner đã tổng quát bài toán

của Fermat bằng cách không hạn chế số điểm cần tìm. Khoảng 100 năm sau,

Richard Courant và Herbert Robbins đã ghi chú về bài toán tổng quát này như

sau: Một vấn đề rất đơn giản nhưng lại rất có tính kiến thiết là vấn đề được nêu

ra bởi Jacob Steiner, một đại diện nổi tiếng của trường phái hình học Berlin,

vào đầu thế kỷ 19. Ba làng A, B và C phải được nối với nhau bởi một hệ thống

đường giao thông với tổng độ dài nhỏ nhất có thể. Trong cuốn sách What is

mathematics của Richard Courant và Herbert Robbins xuất bản năm 1941 đã

phổ biến bài toán của Fermat thành bài toán cây Steiner cực tiểu nổi tiếng.

Nhờ những ứng dụng trong thực tế mà ngày nay bài toán Fermat-Torricelli

được nhiều nhà toán học quan tâm nghiên cứu mở rộng và thu được nhiều

kết quả đẹp. Xuất phát từ những điều trên và được sự gợi ý, hướng dẫn của

PGS.TS. Nguyễn Hoàng mà chúng tôi chọn đề tài: Xác định nghiệm của bài

toán Fermat-Torricelli suy rộng làm đề tài nghiên cứu cho luận văn.

Mục tiêu của luận văn là tìm hiểu và trình bày một cách tổng hợp về sự tồn

tại và duy nhất nghiệm của bài toán Sylvester và bài toán Fermat-Torricelli suy

rộng trên không gian định chuẩn tổng quát, đặt biệt là xây dựng nghiệm của bài

toán Fermat-Torricelli suy rộng cho ba hình cầu trong không gian R2 với chuẩn

‖.‖1 và chuẩn ‖.‖∞.
Nội dung của luận văn bao gồm ba chương:

• Chương 1: Trình bày tóm tắt một số kết quả của giải tích lồi, hàm khoảng
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cách xa nhất, ngắn nhất, các định lí, ví dụ cơ bản liên quan đến luận văn.

Trong chương này tác giả trích dẫn một số kết quả đã đạt được từ các tài

liệu [1], [2], [3], [4], [7].

• Chương 2: Trình bày một số điều kiện tồn tại, duy nhất nghiệm và đi xây

dựng nghiệm tối ưu của bài toán Sylvester và bài toán Fermat-Torricelli suy

rộng trong không gian định chuẩn tổng quát. Trong chương này, chủ yếu

dựa trên cơ sở các tài liệu tham khảo [4], [6].

• Chương 3: Trong chương này dựa trên cơ sở các tài liệu tham khảo [5], [6],

tác giả đi xây dựng nghiệm tối ưu của bài toán Fermat-Torricelli suy rộng

cho ba hình cầu trong không gian R2 với chuẩn ‖.‖1 và chuẩn ‖.‖∞.

Tuy đã có nhiều cố gắng, song do hạn chế về thời gian và năng lực bản thân

nên luận văn không tránh khỏi những sai sót, rất mong được sự quan tâm góp

ý của thầy cô và các bạn.

Em xin chân thành cảm ơn!

Huế, tháng 09 năm 2015

Học viên

Đinh Văn Phúc
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